Capitulo 6

1. 180°—nrad xxm=180°x1 & Pag. 175
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Um radiano corresponde aproximadamente a
57 graus, 17 minutos e 45 segundos.

2.1 a) 180° — mrad Pag. 176
62° — x rad
o
XX 180° = x 62° < x=FX62
180°

& x=1,08 rad

62° correspondem a 1,08 rad , aproximada-
mente.

b) 180° — m rad
300° — x rad
-]
X x 180° =1t x 300° & sz
180°
& x=05,24rad

300° correspondem a 5,24 rad , aproximada-

mente.
C) 1° —60'
x° — 30'

Xx60=1x30 & x=2—g & x=05°

Entdo, 15°30'=15,5°

180° — mrad
15,5° — x rad
°
XX 180° = x 15,5° > x=FX15:57
180°

& x=0,27 rad

15° 30' correspondem a 0,27 rad , aproxima-
damente.

d) 1" —60
x — 13'
13

x=== & x=0,22"(2c.d.)
60

12° 10' 13" = 12° 10,22
1° — 60'
x° — 10,22'
x=2022 oy _017° (2c. d)
60
12°10' 13" = 12,17°
180° — w rad
12,17° — x rad
_mx12,17°

X=——"—"— ¢ x=0,21rad (2 c. d.)
180°

12° 10" 13" correspondem a 0,21 rad , aproxi-
madamente.
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2.2 a)

b)

12° 10" 13" correspondem a 0,21 rad , aproxi-

madamente.
180° — mrad
X — .3 rad
3
180 x 2% 150
g3 ey 80XEN
n 3n
& x=60%x5 <& x=300°;
180° — mrad
X — L. rad
3
180 x 2F Lot
Fm——2 eypa AOCNIR
n 3n

& x=60%5 &= x=300°%;

C) Sabemos que 3,14 rad sdo aproximadamente
180°, no entanto, calcula-se:
180° — mrad
x° — 3,14 rad
©
x=280° X304 0 179,01 (2. d);
s
d) 180° — nrad
x° — 0,2 rad
x=1800X02 oy \_1946° (2c.d.).
n
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A7=bxf = A7=IOX10=50m2
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P cm
A 4 cm B
Razoes trigon. de a=7?
Teorema de Pitagoras
BC = AC + AB°
BCC=32+4
BC' =25
BC=+V25
B(=%5
. _cat.op. _3 _cat. adj. _ 4
sing=—"——" == (osg=——"=—
hip. 5 hip. 5
e cat. op.. _3
cat. adj. 4



Capitulo 6

4.2 Como sin ¢ é igual ao quociente entre a medida
do cateto oposto a & e a medida da hipotenusa,
entdo é imediato que: 0 <sina@ <1, poisa
hipotenusa é o lado de maior comprimento de
um tridngulo rectangulo. Para 0 <cos <1,
a razdo é analoga, em vez do cateto oposto,
temos o adjacente.

5 sinExcost Pag. 179
3 s g T0
~ X sin® —
tan — 6
4
7% fif
= sofiYodgd 1
1 2 4 4 16
S . T\?
Note que: sin®* — = (sm —)
6 6
6.1 Pag. 180
«— 10m——>
cosa:M & cos 28°=E
hip. X
x=—2 _ o y-11,33m(2cd)
cos 28°
6.2
2
£ 0’])
=
(3
sing=St0p-ac B3¢ & Sina= 18
hip. 20
¢:>Sin0(=% &~ o=30°
6.3 12
8
Sabemos que sin o= M
hip.

& sin az=i = sinac=g
12 3
sin® o+ cos’ =1

= cos%x:l—% = cos%x:%

@cosa=l33

2 _
tan o = L_ e tS,
/5 5

| =
w

R.: tan o = 2Y3
5

7.1

7.2,
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cos o= % =0,2 — valor exacto

1
cos ox=—
5
sinfax+cos‘a=1
_ 1\? - 1
sinoa+|—) =1 & sin“a+—=1
5 25

= sin2a=§~i<:> sinzot=ﬁ
5 25 25

& sina=+ fﬁ =:»sino:=:tm
V25 5

& sina=% EVE: valor exacto

!

porque « é agudo

sino=0,98 (2c.d.)

3
tana=5 o

Valor exacto de sin o :

X=2+3 & #=4+9 & x=V13

S cat.. op. _ 3_ _3Vi3
hip. V13 13

3V13
13

0 valor exacto de sin o é

0 valor aproximado de sino é 0,83 (2 c. d.).
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A
E 2,5 km

(88 < : D= > B
3,5 km

Sendo (D=y e AD=x, pretendemos determi-
nar AC=Vx +y? .

Observando_aﬁgura, tem-se:
cos 50° =?DB§ & DB =25 cos (50°)

y=3,5-2,5 cos (50°)

X

sin 50° = & x=2,5sin 50°

’

Entao:
ACE=x*+y?
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9.1

h=? D
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tan o = At op. &
cat. adj. o
_h
tan's0° ) h = x tan 40°
tan 600 - h \EX - 20\5 = h
x—20

= —
{\-’3)( =h+20V3

_h+20V3
V3
h=(t °
= (= +20) tan 40
P ,}“3
X=—=+20
V3
p=taN40° Xh | o6« tan 40°
= V3

=5 \V3h = h tan 40° + 20V/3 tan 40°
& h (V3 - tan 40°) = 20V3 tan 40°

20V3 tan 40°

S h=
V3 —tan 40°

&S h=3255m

9.2 ([,

S &

y=h

42°

«—20m—>

cat. op. «
cat. adj.

tan 42° = -Loh

tan o =

tan 47° = éV_O {y =20 x tan 47°

tan 42° =
(=1 20
y=20tan 47°

—> 20 tan 42° =20 tan 47° - h
= h =20 tan 47° - 20 tan 42°

& h=3,44m
93 »p
h
400 320
Ae—y-—x —>=—x —C
y
T cat. op.
cat. adj. o
tan 32° = h
yh =
tan 40° =
y—X

20 tan 47° —h
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tan32° 1

(tan 32%)

— =4

h
h —tan 32°x “h —tan 32°x

tan 32°

tan 40° =

II

tan 32° h
—tan 32° x

tan 40° =

II

0

tan 40° h — tan 40° x tan 32° x —tan 32° h =

0

(tan 40° — tan 32°) h = tan 40° x tan 32°

1}, _ tan 40° X tan 32° 40° X tan 32°

tan 40° — tan 32

:r

{( —tan 32° x) x tan 40° = tan 32° h

1. Raio: 2.cm Pag. 184

[AB] — corda da circunferéncia ; AOP =%

B N4

A

parte colorida
Apavle colorida = Asectar circular — Al&
2xX
3 2 _2n
A ‘ruy=’a=—=_=ncm2
sector circulas 2 2 >
A =M=M=i=2cmz
N 2 2 2
AParle colorida = (1[ = 2) cm?
R: (D).
2. .
P
-1 0 1 x
Apane colorida = A + Aﬁ
Ao _mt_m (u 3)
S22
A= bxh _ ﬁ -h
2 2
h

h=? tanx:T & h=tanx

A,=tanx (u.a.)

13
Auarte colorida = ? + tan x (U. a.)

R.: (C) .
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3-, )! k C
(0] ‘ sin 0 = M =
hip.
1dm i
X & sinf = = =
- & x=sinf
O P x A ? c’
A,\[am]=b>2<h= P:O():% b=AB=2x=2sin@
7t b=2sin6
Ay 1or0) = ¢
Pelo Teorema de Pitagoras: ‘ Teorema de Pitagoras:
0 1P=sin8+h &
‘ xt = 0P + OP' 1 ;& h=1-sin'6 «
x & =20 & h=cos’ 6 &
D—PZ=522—,logo: & h=cos @
o P A sing C'
X .
. _Lpz_z —p X A&[Asq=w=sin9cose
afor) == a(ora) = 4 2
R: (C) . R.: (A) .
0\ _4-x 7 P4
j cos [— )= . ag. 185
4, N (2) - g
4 4 cos (Q) =4-x
4-x g
X=4 — 4 cos (ﬂ)
] 2
R.: (B) .
[ S Py=5x% AB
K L20° a 360°
¢ o= =36°
* T- 10
: cat. op. &
H tanog=—"—"F—
b, : ) a/lb cat. adj. o
[ AM "
! tan 36°=M & AM=rtan 36°
48° : b —y oo I
Y AB =2 AM =2 x r tan 36°
3 Entdo, Po=5xAB="5Xx 2 xrtan 36° =10 tan 36°
-w C
8.
h,—h,=? (em funcdo de x) B
e N Y
G
tan o = <At op. &
cat. adj. «
tan 20°=£, x#0
X
c=xtan 20°, ou seja:
—h = °
h, —h, =x tan 20° com x#0 8.1 /@ = q‘@\ com ¢ em radianos
R.: (A) .
Comprimento do arco raio  angulo
6 C 0 = 120° = 180° - 60°
ACB =20 a=(1t—§) rad
1 dm 1dm A,peg=? i B
(em fungao de ¢ T3
A _bxh Comp.AB:BxgE=mcm
A———¢’ B Mameq ——2 3 3
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8.2

8.3

9.

=2
! ASecluv AB . 52 x—z_n
ro 3
ASeimrn'vc.= 2 — A= 2
50m
3
& A= " Az%cmz

AParte colorida = ASecL circ. BA + AA [480)

A - =
Sect. circ. BA
2

5% % %
Asector circ. 4 = 2
100w
o A S
Sector circ. 84 = 2
& Asctorcire. 8 = 200K = 2 cm?
6 3
A =7 B D A
S .ii 5
G
BD =2
BD =7 B 5 D

DC=? :
<k

C
BD=?
L cat. adj. «
hip.
BD

= c0530°=? & BD =5 cos 30°

= ﬁ)zél;’—cm

logo, BA=5V3 cm

DC=? _
cosGO°=D?C & DC=5 cos 60°
— D_C=2,5cm

bxh
2

B 8,66 cm A

A.‘\ [Ac8] =

C 2,5 cm
Ay faca) = w =6,25V3 cm?
50w

Apav!e colorida = T + 625\? sz

Triangulo equilatero [ABC] inscrito no circulo de
raio r e centro 0.

1. Introducao ao estudo da trigonometria. Razoes
trigonométricas no triangulo rectangulo (revisao)

9.1 P uaqy() = 3r V3 (em fungio de 1)
Pa ey =3 % AB 4

AB=?

AB = 2x AF=X: B
cosa:M & cos300=%

hip. r
~ x=rv—3

2

E:Zx:?xr\"%=r\-"§
Poag() =3xAB=3xrV3=3rV3 cq.d.

9.2 Médida drea da parte colorida  _ 4mV3 -9
Medida da area do triangulo [ABC(] 9
Aupeg = % b=base=rV3

h=7; Sina:cat.og.a

hip.
(&
sin 60° = h_
_rvs
Ay [ <:>V73xr\"§=h
3
S h==r
A A ; e
G
rV3x3r
2
Ay psg = —%
3r12V3
& Aypsg =
4
A, =mr?

Medida da area da parte colorida = A — A, (451 =

=_ﬂ_(_3\_3),
4

4
( 3\V3 ) 2
g D
Medida area da parte colorida _ 4 _
Medida da area do A [AB(] 37°V3
_ 4
4n_3V3 a
ol 4 (4n—3_\"3)x4 _
3V3 3V3 x4
4 e
4n-3V3 _4V3n-9
= 7 = C. q. d.
3V3 9

10.

10.1 [ABC(] é triangulo rectangulo.

Sabemos que um angulo inscrito numa circunfe-
réncia tem amplitude igual a metade da amplitude

do arco que o contém. Como AB = 180° , porque
o o
é metade do circulo, logo ACB = % =90°.

10.2  A(x) =10 sin & cos @ — Area do triangulo
A:‘a[m=%; b=base =BC; h=altura=AC

cos o = ik a0 ?d.' % ¢ cosa= 2

hip. 10
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10.3

11.

12.

& BC=10 cos &

sina:M = sin()(:£
hip. 10
& AC=10sin o
10 cos & 10 sin &
Aauaq=f

& A, g =50 cos o sin o c. q. d.

n
a)a=—

) 3
A, s = 50 cos a sin o

=50 cos =~ sin &
3 3

=s0x Y3 1. =12,5V3
2 2

b) =% . Com este angulo (%) nao é possi-

vel construir o triangulo.

A

Ay aos =A=r*sin a cos o

A, [408) = 2A, [oc8)

0C % (B
Aa[oce]=T
COS(X=M L —1 cosa=£ L=
hip. r
& 0C=rcos o -
sina:M p= sina:ﬁ [=
hip. r

& (B=rsina
rcos o X rsina _ r* cos ¢ sin o

A, =
2 [0c8) 2 2

2Xr’cososino _

2
=2 ;
=r®cos asina c q.d.

A.v; [408] = 2 AL'-. ocs =

AJardim = ASeclnr circular — A:‘;

43° =7 (rad.)
nrad — 180°
X — 43°
X= % rad
257 x A
2o 180
ASecmr cire. = T & Asecta( dre. = 'T
& A = 268751 _ 53751
360 72
A,=2x%A,
bxh
A= >
base b :
cat. op.. o
cat. adj. o
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tan 21,5° = % & b=10tan 21,5°

_10tan 21,5° x 10

A >

& A, =50 tan 21,5°

A, =2 x50 tan 21,5° = A, =100 tan 21,5°

AJardim = ASector cire. — A»
_(5375m
72

~ 100 tan (21,5°)) m?



