11

2

b =5 x4 x cos (38°)
=20 cos (38°) = 15,76 ;

~h=3x4xc0s90°=0;

2|

1.2

-b'=6,2 x8,3 x cos (132°)
= 51,46 cos (132°) = — 34,43 ;

2|

13

14,

9]

-b=3x%3,2xcos (% rad)

=9,6 cos (%’t rad) =~17,17;

15 a-b=4x3xcosm=—12;

1.6. a-b'=6x 4 x cos (1 rad) = 12,97 .
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2.1a) \

=y

(D591 EERPESE
=

t
T R

b) |l7ll=Va+r2s=V29;
|Vl =Vo+4=V13;
[|w]| = V4 +25 =V29 ;

C) u-v=(-2,5):(3, 2)=—6+10=4;
vew=(3, 2):(2, -5)=6-10=—4;
Uw=(-2,5)(2, -5 =—4-25=-29;

4 4
V29 x V13 V377

= @, V)=(7811)°;

dy) cos(u V)=

=4 4
T NV13x V29 V377
= (v, w)=(101,89)° ;

dy) cos(v W

- 29
V29 x V29
= (@, w)=180°.

dy) cos(@ W)=

22 LA, 4); Bar(-2, 1)
C (4, -2);
2.2a).AB=B-A=(-5, -3); B(=C-B=(-2, -3)
AC=C-A=(-7, -6); BA=-AB=(5, 3);

81) AB-BC =(-5, -3)-(~2, -3)=10+9=19;

a,) AC-BA =(-7, —6)-(5, 3)
==35~18=~53;
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b) cos (i 7 &) = —2B:BC__
llag]| - I15cl|
_ 19 __19
V25+9V4+9 Va2
= (48 ) BC) =25,35°.
23. u=(4,2)
a) Porexemplo: a=(2, 4), b=(-2, 4) e

b)

c=(4, -8);

Seja n=(a, b) enlu

nlu < (a, b)-(4, 2)=0

& 4a+2b=0 & 2a+b=0 & b=-2a
n=(a, —2a), para a € {0}, define a
familia de vectores perpendiculares a u .

3. Produto escalar de dois vectores no

plano

3. A\ (4,3); Br(-2,1)

31 AB=B-A=(-6, -2)

(_6v _2);

3.2a) Seja M oponto médio de [AB]

b)

Seja P (x, y) um ponto da mediatriz de

MP -AB=0

& (x-1,y-2)-(-6, -2)=0
& -6(x-1)-2(ky-2)=0
& —6x+6-2y+4=0

& Xx+y-5=0;

P (x, y)

AP-BP =0

& x—-4, y-3)-(x+2,y-1)=0
& -4 x+2)+(y-3)(y-1)=0
& X+ 2x—4x—8+y —y-3y+3=0
& X+ -2—4y—-5=0;

P (x,y)

(4,3) -2,1)

BP-AB=0

= (x+2,y-1)(-6,-2)=0
& —6x-12-2y+2=0

& AX+y+5=0.
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A B(-2,1)

P (x,y)

L

3.3 A1, 0); Bar(-1, 4)

a)

b) -

c):

Ponto médio de [AB]: M~ _~ (0, 2)
AB=(-2, 4)

MP-AB =0

& (x, y-2) (-2, 4=0
& —x+4y-8=0 , B

P (x,y)

& x-2+4=0; M (0, 2)
P (x, y)
C(3,4) i B(-1,4)

[CB] & um diametro da circunferéncia sendo
C=A+BA=(1, 0)+(2, —4)=(3, —4)
P-BP=0

& k-3, y+4)-(x+1, y—-4)=0

& X+y—2-19=0

ou circunferéncia de centro A~__~» (1, 0)

e raio ”5” =V%4+16 = V20 :

(x=1) +y'=20 & ¥+y'-2x-19=0;

P(x,y)

A(L,0) B(-1,4)

AP-AB=0 < (x=1, y)- (-2, 4)=0
& —U+2+4y=0 & x-2y-1=0;

3. Produto escalar de dois vectores no

plano
d)
Recta s:
0P-AB=0 & (x, y)-(-2, 4)=0
& —2&+4y=0 & x—-2y=0.
41a) r:(0,3)+k(1, 3), kKER; Pag. 167

st (x, y)=(-1, 5 +k(-1, 2), kKER
T=(1,3); 5=(-1, 2

csge 131 2] _ [-1+4]
V1+9xV1+4 V10 V5
5 V2
=——a— = ‘a=45";
5vV2 2

b) r: y=2+1; s=-3x
r=(1,2); s=(1, -3)

osae L2, -3)] _ [1-6
V1+4xV1+9 V5 V10
5 V2
=—2_ =YY% — g=45°;
5V 2

| =@, 9l _

cos o = 0
V1i+41xV1i+1
= a=90°;

d) r: y=2x+3; s: y=2x-3
rilsy (F5s)=0%;

42 A b, 1); Br(0,2); (\r(-2,-2)

BC=(-2, —4); BA=(4, -=1); CA=(6, 3)

=2, =44, =1)

cos (B? /,\ a)

V4+16 x V16 +1
-8+4 -4

T Va0 V17 V3o

= (BC ) BA) = (102,529)°

(2, 4)-(6,3)

(i )= s

= (B8 | cA) = (36,870)°
(AC ", AB) = 180° — 102,529° — 36,870° = (40,601)°
A=~ (40,601)°; B=~(102,529)°; C ~(36,870)° .



ty=x; r=(1, 1)

s: (V3-1)x+(V3+1)y=V3;
= (V31 V3 #1)
rs=(V3+1)+(-V3+1)=2
I71l=v2

43

I5l=V(V3+ 1)+ (- V3 +1) =
=V3+1+2V3+3+1-2V3=2V2

cos o = rs]_ = =1
7SI vaxave 2
= a=60°.
5.1a).a: y=-3x+1 Pag. 168

o =tan"! (- 3) + 180° = (108,43)° ;
b).b:y=2x+%

a=tan ' (2) = 63,43°;
C) C:x+2y-2=0 & 2y=—x+2

<:>y=—%x+1

a=tan (- %) +180 = 153,43° ;
d) d:y=-2

a=tan ' (-2)+ 180 = 116,57° ;
€) e:y=-50

a=tan ! (0)=0°;

f) . f: x=1800

0 declive ndo esta definido; « =90° .

52 As_(-1,5)
- T -
a) . m-tan(3 rad)-\/§
y-5=V3 (x+1) & y=V3x+V3+5
y=\/§x+\/3_+5;
D) . m=tan (1rad) =1,56 (2c.d.)

y—-5=1,56 (x+1)
& y=156x+6,56 (2c.d.);

C) . m=tan (45°) =1
y-5=1(x+1) < y=x+6;
d) . m=tan (15°) = 0,27

y—-5=0,27 (x+1)
& y=0,27x+527 (2¢d.)

3. Produto escalar de dois vectores no

6.1a) -1 Pag. 169
11
b) %=3
) 2!
d) _T1=‘2
2

e) 5 ==X

plano
a4 —1(J§+1
D B (E 1))
S =B-1 B 1
321 T 272
-1 —1(~/§+\/§)
9) BB (&-B)(&+h)
=_22—_3\/§=\/§+\/§
R SV § pap— 4 :
6.2 y=xi y=ox+1; y=_ox+2;
y=lx-1; y=—1-x-—2 (por exemplo).
2 2
63 A\_j(l, 5), m=2
y-5=2(x-1) & y=2+3.
1. AB=3;AC=2 Pag. 170
BC=C-B=(1,4)-(4,2)

=(=3.9)
o - () +2 - /3
O perimetro, P, do triangulo é:
P=3+2+/13&P=5+13
Resposta: (9.

Oponto (0, —1) é um ponto de r.

S:y=2x+5

Entao:

de |-1-2x0-(45)| =£=%
5

1+2 N3

Nota: Por lapso, nenhuma das alternativas esta correcta.

(A) Esta afirmacio é falsa.
As rectas ndo sdo paralelas porque tém dedives diferentes.

(B) Esta afirmacao é falsa.
Oangulo das rectas a e b é agudo e o angulo dos vectores U e V
é recto.

(O Esta afirmacdo é falsa.

Se a é aindinagdo de umarectar e a = 90°, odedivede r é

tan(a).

. 1 1
(D) Everdade, porque 5= -
Resposta: (D).

Sendo P(x , y) um ponto genérico das rectas p e g, tem-se:

d(P,r)=d(P,s) <
[Bx+4y-2| |4x+3y+5]
=3 =
F+a 22 +3
- [Bx+4y-2] _ [4x+3y+5|
5 5
©3x+4y-2=4x+3y+5v3x+4y-2=—(4x+3y+5)

S X-y+7=0v7x+7y+3=0
Logo, x—y+7=0v7x+7y+3=0 sdo as equagdes das rectas p e q.

L(5,5; U@, 1); AG,0  _
UL=(4, 4); UA=(4, -1); LA=(0, -5)
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UL-UA

® cos (J /,\ lﬁ)= e
llocll luall



__ 4, @b, -1) __16-4
V16+16 xVI6+1 V32 V17

UL " UA) =cos ! [ —L2 )=59°
( Jermms (\/544

® cos (il_j I,\ 1_7)= %
[[eull [ eall

_(-4,4.0,-5 ___ 20 _V2
V16 +16 -5 4V2xs 2

(7 1a)=45°
o (AU ) AL) = 180 - 59° — 45° = 76°
U=59°; [=45°; A=76°

5]l =Vz-z=V@+%)-@+7)

=&l +2a.v+ 1]

=V5+2V5 -1cos45°+1=V6+V10

5]l = V5.5 = V@-9-@- -
- 4
V6 +V10 - V6 - V10
2 4
V(6 + V10) (6 - V10)

4 4
T V36-10 V76

(@ b)=cos (—4\/-2?) ~(38,33)°.

71 A N

5 a

90 - & R
M I

(HT)* + (P)° = (MP)’

— p—. % 4 p—
. MIZ+(-;—MI) =5 & 2 (A1) =5

HIE>0

& MP=4 & MI=2;
7.2 .M=E+F=M+§M =E-%ﬁ;

7.3 cos a=sin (90 - @) = sin (/E % ﬁﬁ): %

V5

1
Vs 5

3. Produto escalar de dois vectores no

T4 am.MP =—MA.MP = | |MA|| ||MP|| cos o
NG V5

==2X X——==2
5

8. AB.BC+BC-CA+CA-AB
— i s O

=-BA.BC-(B-CA-AC-AB
==1Xx1xcos60°-1x1x
X €0s 60° — 1 x 1 X cos 60°

|T+V|P=0.0+0-V+V.u+v.v
lo+VIIF=[[w]l” +2u-.v+[[V]]*

Logo, 2d-v'=|lu+vII*-[[ll* -[IV]*

10.1 EO_E‘=||E||X||0_E.|| cos (O_C‘,,‘ ()_b:)
=rxrcos (2x72°)
=r? cos (144)° = - 0,81 r*

10.2 Ec-cp=-CE-CD
= |lcell x[coll cos (£ ; cp)
=2/ cos (36)° x  cos (36)°

CTM: cos (36)° ; CM = 7 cos (36)° ; CE =2/ cos (36)°

=2 % cos® (36) =— 1,31 *
10.3 EC=12 cm

10.3.1 EC =2/ cos (36)°

; y 6
12 =2¢ cos (36)° & f=——
(36) cos (36)°

7] = 6 = *
l|eol| 2o Gy ™ T4z em

10.3.2 .o =||&c|| x| €0l cos (£C ; £0)

6
=12 % X cos (36)°
cos (36)° (36)

=72;
10.3.3 C.0C=-CE-(-(D)=CE- 0
=llcell <l |l cos (2 €0)

6
X —————— X €0s (36)°
cos (36)° 68

=72.




